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Preliminares Matematicos.
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Sistemas de ecuaciones algebraicas.

a11x1 + a12To + ai3xrs = by
as1x1 + ag2xs + as3xr3 = bo =
a31T1 + azexs + aszxrs = bs

1 aii
= 9 = asi
I3 asi
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& Serie Aritmética: a,, = a, + nd. Suma de una serie aritmética:

N

N
doai=(atan) 1+243+4n=
1=0

& Serie Geométrica: a,, = a,q". Suma de una serie geométrica:

N

_a(g" 1)
2 ai= (g—1)

1=0
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& Funciones Hiperbdlicas:

, e’ —e 7 e’ +e ” e’ —e 7
sinhx = ——; coshxr = ——; tanh = ———
2 2 et 4+ e *

A vy sus inversas:

arsinhz = In(z + 4/ [2? + 1]); arcoshz = In(x + 4/ [z? — 1])
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Teorema: Si f € C*™(R), entonces

1 L 2 L 3
f(SU) — f(xo) + Ff (370)(3j T fco) + 5]0 (xo)(w o wo) + gf (330)(:6 T fco) + -

Ejemplos de series de Taylor entorno a x, = O:

(a,—l—a:)2 = a2—|—2aa:—|—:1:2
e’ = 1—|—:13—|—1x2—|—1x3—|—---
2 6
. L 5 15
sinx = x—gx —|—ax + -
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potencias

fxn:(n )1n—|—1 ’I’L#].

fda:

1n|:13|

exponenciales

[e® =e"

[a' =ity

trigonometricas | [ sinzdx = — cosx [ coszdx = sinx
[ sinh zdx = cosh z [ cosh zdx = sinh x
[ tanaxdx = —In | cos x| [ tanh xdx = — Incosh x
racionales [ a2‘fx2 = a ‘arctanh(xz/a) a #0
2‘1_56332 = a 'arctanh(z/a) |z| <a | [ a2d_xx2 = > In prron
irracionales [Va?+ z?2 =1n(z + Va? + z?)

[ Va? — 2?2 = arcsin(x/a)

lz| < a

[ Vx? —a? =1n(z + Va2 — a?)
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Calcular el desarrollo en serie de Taylor de las siguientes funciones alrededor del punto x,:

P(z) = *+32°—224+6 (z, = 1); f(x) = cosx (x, = 0); f(x) =tanz (x, = 0)

& Debemos calcular las diversas derivadas:

P(1) =8; P(x)=4z>+92*—2; P'(1) =11 P"(z) = 122* + 18z P"(1) = 30;
PO (z) =242 + 18 PB®(1) =42; PW(z) =24; PW(1) =24
Pz) =8+ 11(x — 1)+ 15(x — 1)* + 7(x — 1)° + (= — 1)*

f(0)=1; f'(z)=—sinz; f/(0)=0; [f'(z)=—cosz f'(0) = —1;
fO(z) =sinz; f0)=0; fY(z)=-cosz fH(0) =1
fl) =1— 30+ FHa* + - -

f(x) =tanx =z + - - -
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Calcular las siguientes integrales indefinidas:

3 e“dx dx dx
/cos xdx; / dx; / ; /—
1 —e” x(1 4+ x3) cosh ax

& Resultados:

[ cos®zdz = [ cos’zd(sinz) = [(1 —sin’z)d(sinz) = sinz — sin’z + C

eldg _ rdlel) _ _ log(1 —€*) + C

1—e® 1—e®

2
[y = [ty =4 s =1 (S - [2) =1 (@) — In(1 +2%) + C

donde hemos efectuado y deshecho el cambio de variable u = z°

dr 2dx _ eldx . o
coshx ~— f eLile—T 2 f 62354—1 f 2x+1 2 arctan e —|— C
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